
Logica (a.a. 2011-2012 – I semestre)
Compito 4 - Soluzioni

Valore: 2 punti
Consegna: mercoledì 7 dicembre 2011

4.1.1 ∃x(Fx & ~Sx & Rx)
4.1.2 ∀x(Cx → Nx) & ~∀x(Nx → Cx)
4.1.3 ∀x((Px & Ixm) → Axm)
4.1.4 ~∃x((Ux & Ixm) & Sxm) oppure ∀x((Ux & Ixm) → ~Sxm)
4.1.5 ∀x(Px → ∃y(Ry & Lxy)) oppure ∃x(Rx & ∀y(Py → Lyx) 

4.2.1 ∀xAx, ∀x(Ax → Bx), ∀x(~Bx V Cx) ⱶ ∃xCx
1   ∀xAx                  A
2   ∀x(Ax → Bx)     A
3   ∀x(~Bx V Cx)    A
4   Aa                        1∀E 
5   Aa → Ba              2∀E
6   Ba                        4,5 →E
7   ~Ba V Ca             3∀E
8   Ca                        6,7 SD
9   ∃xCx                  8∃I

oppure
1   ∀xAx                  A
2   ∀x(Ax → Bx)     A
3   ∀x(~Bx V Cx)    A
4   Aa                        1∀E 
5   Aa → Ba              2∀E
6   Ba                        4,5 →E
7   ~Ba V Ca             3∀E 
8   ~Ba                      H (→I)
9   Ba & ~Ba             6,8&I
10 Ca                         8 CON
11 ~Ba → Ca            8-10 (→I)
12 Ca                         H (→I)
13 Ca → Ca              12-12 (→I)
14 Ca                         7,11,13 V E

4.2.2 ∀x(Ax V Bx), Aa → Rab, Ba → Rac ⱶ ∃xRax
1   ∀x(Ax V Bx)        A
2    Aa → Rab             A
3    Ba → Rac              A
4   Aa V Ba                 1∀E 
5   Rab V Rac              2,3,4 DC
6   Rab                        H (→I)
7   ∃xRax                  6∃I
8   Rab → ∃xRax      6-7 (→I)
9   Rac                        H (→I)
10 ∃xRax                  9∃I
11 Rac → ∃xRax       9-10 (→I)
12 ∃xRax                  5,8,11 V E

oppure



1   ∀x(Ax V Bx)        A
2    Aa → Rab             A
3    Ba → Rac              A
4   Aa V Ba                 1∀E 
5   Aa                          H (→I)
6   Rab                         2,5 →E
7   ∃xRax                  6∃I
8   Aa → ∃xRax        5-7 (→I)
9   Ba                          H (→I)
10 Rac                         3,9 →E
11 ∃xRax                  10∃I
12 Ba → ∃xRax        9-11 (→I)
13 ∃xRax                  4,8,12 V E


