
Matematica Generale (2) 
Esercizi su massimi e minimi liberi e vincolati 

 
 
 
 

1. Determinare i punti di massimo e minimo relativi delle seguenti funzioni: 
 

1)  4 42 3z x y= − + +
2)  2 22z y x xy= − +
3)  4 42 8 2z y y x= + +

4) 
3

2 1
3
yz y x= − + +  

5)  3 2 23 1z x x y= + + −
6)  3 43 4z x x y= − + + − y

7) 3 2 3 22 3 1 1 2
3 2 3 2

z x x x y y= + + + + − y  

8) 
3

ln( )
3
yz x x= − − − y

y 0

 

 
2. Determinare i punti di massimo e minino relativi delle seguenti funzioni soggette ai vincoli 

di seguito indicati. 
 

1)  con vincolo 3z x= 2 4 1x y+ − =  
2)  con vincolo  2z xy= 2 1x y− + = 0
3)  con vincolo 2 2 2z x y= + − 0y x− =  
4) ( )2z y x x= −  con vincolo 3 0y x− =  

5)  con vincolo 1z xy y= + − 2 1 0y x− + =  
6)  con vincolo 2 2z x y= + +1 2 2 2 0x y+ − =  
7)  con vincolo 4 2z x y= + − 2 2 2 20 0x y+ − =  
8)  con vincolo 1z x y= − − 2 2 8 0x y+ − =  
9)  con vincolo 22 4z x= − y 02 22 1x y+ − =  
10)  con vincolo 22 8z y= − x 02 22 2 8y x− + =  
11)  con vincolo 22 4z x= + y 02 22 4x y+ − =  
12)  con vincolo 24 2z x= − + y 02 22 1x y− + + =  
13)  con il vincolo 2z x y= − 2 2 2 1x y+ =  

214)  soggetta al vincolo ln( )z x y= − 0x y− = . 
 
 
 

3. Determinare per via grafica i punti di massimo e minimo vincolati. 
 

1)  con vincolo 2z y x= − +1 02 2 2 4 11x y x y+ − + − =  



2) z xy=  con vincolo  5 0x y+ − =
3)  con vincolo 2z y= − x 2 0y x− =  
4)  con vincolo z y x= + 2 2 2 0x y y+ + =  
5)  con vincolo 2z x y= + 2 4 0x y+ − =  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 


